
Poznámky a p°íklady. 1. (borelovská σ-algebra) Nejmen²í σ-algebra obsa-
hující otev°ené (uzav°ené) mnoºiny.

2. (integrál vzhledem k obecné mí°e) Je-li (X,Σ, µ) prostor s mírou, de�nu-
jeme (pro funkce f : X → R) jejich integrál vzhledem k µ následovn¥:

� nejd°íve de�nujeme tzv. jednoduché funkce

N∑
n=1

cnχAn
, kde A1, . . . , AN ∈

Σ a c1, . . . , cN ≥ 0. Integrál z jednoduchých funkcí de�nujeme jako
N∑

n=1

cnµ(An).

� m¥°itelné funkce de�nujeme jako:

f m¥°itelná ⇐⇒ ∀t ∈ R : f−1((−∞, t)) ∈ Σ

� pro nezáporné m¥°itelné funkce de�nujeme∫
f = sup

{∫
s : 0 ≤ s ≤ f s.v. s jednoduchá

}
pro obecné f pak

∫
f =

∫
f+ −

∫
f−, pokud má pravá strana smysl.

3. Je-li f ∈Md, potom pro t ∈ R platí f−1((−∞, t)) ∈ Λd.

Lemma 1 (subaditivita Lebesgueovy míry). Je-li {An}n∈N posloupnost mnoºin
z Λd, potom

λd

(⋃
n∈N

An

)
≤
∑
n∈N

λd (An) .

Lemma 2 (o nulovosti integrálu). Je-li f ∈ Md, f ≥ 0 s.v. a
∫
f = 0, potom

f = 0 s.v.
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