Poznamky a priklady. 1. (borelovskd o-algebra) Nejmensi o-algebra obsa-
hugjici oteviené (uzaviené) mnoZiny.

2. (integrdl vzhledem k obecné mive) Je-li (X,%, ) prostor s mirou, definu-
jeme (pro funkce f: X — R) jejich integrdl vzhledem k p ndsledovneé:

N
o nejdiive definujeme tzv. jednoduché funkce Z CnXA,, kde Ar,..., AN €

n=1

Y acy,....,cy > 0. Integrdl z jednoduchgch funkci definujeme jako

Z enpb(Ay).

e méritelné funkce definujeme jako:
f méFitelng <= Vt € R: f~((—o0,t)) €2

e pro nezdporné méritelné funkce definujeme

/fzsup{/s: 0<s< f s sjednoduchd}

pro obecné f pak [ f= [ft — [ f~, pokud md pravd strana smysl.
3. Je-li f € Mg, potom prot € R plati f~1((—oc0,t)) € Ag.

Lemma 1 (subaditivita Lebesgueovy miry). Je-li {A,, }nen posloupnost mnoZin

z Ay, potom
Ad (U An> <D Aa(4n).

neN neN

Lemma 2 (o nulovosti integralu). Je-li f € Mg, f >0 s.v. a [ f =0, potom
f=0 s



